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Soluţii

RUNDA  a III-a
Problema 1. Fie , 0, .a b a b  Să se rezolve ecuaţia 
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Problema 2. Numerele naturale nenule , , ,a b c d satisfac condiţiile 

,  1000a b c d a b c d       şi  2 2 2 2 1000.a b c d    Să se determine numărul de 

valori posibile ale lui a .

Soluţie: Scăzând  cele două relaţii, obţinem        1 1 0.a b a b c d c d         

Cum însă ambii termeni sunt mai mare sau egali cu 0, rezultă că
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Din 1000 500;a b c d a d b c        

Numerele sunt , 1,501 ,500 .a a a a   Mai trebuie ca 
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Numărul valorilor posibile ale lui a este 248
Răspuns: 248

Problema 3. Să se determine numerele reale , ,a b c pentru care mulţimea soluţiilor ecuaţiei 
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Din aceste două relaţii rezultă   1şia c b  . Atunci ecuaţia se scrie 
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Trebuie ca eventualele soluţii  ale ecuaţiei 2 cos 2 1 0a x a   să se afle în mulţimea 
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In concluzie, pentru ca ecuaţia să aibă soluţii în mulţimea M, este necesar şi suficient ca 
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Problema 4.  Fie  2  cu Tr 1A M A  şi det 2A  Să se calculeze 
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Soluţie: Din egalitatea Cayley –Hamilton  rezultă  
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Stim că
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Polinomul caracteristic 2 2 0x x   are rădăcinile  1 2,  ;

Polinomul caracteristic al matricei 2A I are rădăcinile 
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Suma cerută este=16.
Răspuns:16.






